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Wzory na catki powierzchniowe:

CAtKI POWIERZCHNIOWE NIEZORIENTOWANE
WZORY NA PRZEJSCIE NA CALKE PODWOINA

z A = f(x,y) Powierzchnia S w postaci jawnej z = f (X, y):

I ey = [[ (. (xy))\/u(f] [%]deay

Powierzchnia S w postaci parametryczne;j:
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ZASTOSOWANIA FIZYCZNE

F(X,Y,2)-gestosc

Jezeli F (x, Y, z)jest gestoscig powierzchniowsy S, to catka H F (X, Y, Z)dsjest masg powierzchni S.
S

Jezeli F(X,y,z)jest gestoscig tadunku elektrycznego, to catka H F(x,y,z)ds przedstawia caty
S

tadunek.

Momenty statyczne ptata S wzgledem ptaszczyzn x0y, yOz, zOx:

:ﬂzF(x, y.z)ds, M, =ﬂxF(x,y,2)ds, M., ZHYF(X’Y’Z)dS

, , (M M, M,
Wspotrzedne srodka ciezkosci: o= 9
M M M
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ZASTOSOWANIA FIZYCZNE - CD.

Momenty bezwtadnosci ptata S wzgledem ptaszczyzn x0y, yOz, zOx:

Ly =H22F(x, y,z)ds, |, =.[IX2F(X, y,z)ds, 1, =Hy2F(x,y,z)ds
S S S

Momenty bezwtadnosci ptata S wzgledem osi wspotrzednych 0x, Oy, Oz:

I, =H(y2 +22)F(x, y,z)ds, I, =.|.J‘(z2 +x2)F(x, y,z)ds, 1, =_U(x2 +y2)F(x, y,z)ds
s S s

Moment bezwtadnosci ptata S wzgledem poczatku uktadu wspoétrzednych:

I, :J;j(x2+y2+22)F(x,y,z)ds
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CALKI POWIERZCHNIOWE ZORIENTOWANE
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HQ \h(\ ) )d.a'x

” R(x,y.f (x,y))dxdy

X
ﬂP(x, y,z)dydz +Q(X,y,z)dzdx +R(x,y,z)dxdy = HP(g(y,z), y,z)dydz +HQ(X,h(X,Z),Z)dZdX+HR(X, y, f (X' y))dxdy
D D, Ds

S

HP(X, y,z)dydz +Q(x,y,z)dzdx+R(x,y,z)dxdy = {I(P B(Z\Z/;+Q D(Z,X)+R B(X,?/’)jdudv

S

TWIERDZENIE GAUSSA — OSTROGRADSKIEGO

=z

e

X

Jezeli powierzchnia S jest powierzchnig zamknietg (ogranicza jakas bryte V), zorientowana
zewnetrznie:
oP 0Q OR

HP (x,y,2)dydz +Q(x,y,z)dzdx+R(x,y,z)dxdy = ”I[& EJFE xdydz
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